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INSTRUCCIONES GENERALESY VALORACION

INSTRUCCIONES: El examen presenta dosopcionesA y B; € alumno debera
elegir una deelasy contestar razonadamente a los cuatro g ercicios de que consta
dicha opcidn. Para la realizacién de esta prueba puede utilizar se calculadora
cientifica, sempre que no disponga de la capacidad de representacion grafica o de
célculo smbdlico.

TIEMPO: Unahoray treinta minutos.

CALIFICACION: La puntuacién méaxima de cada g ercicio seindica en €
encabezamiento del mismo.

OPCION A

Ejercicio 1. (Puntuacién maxima: 2 puntos)

Determinar la ecuacion cartesiana del lugar geométrico de los puntos del plano tales
guela sumadelos cuadrados de susdistanciasalos puntos (0, 0) y (1, 1) esigual a 9.
Si setratade unacurvacerrada, calcular € area que encierra.

Ejercicio 2. (Puntuacion méxima: 2 puntos)
Sean A, By C trespuntosdel espacio tridimensional que verifican lareacion
CB=-3CA
a) (1 punto) Calcular d valor quetomak en la expresion AC = kAB
b) (1 punto) S A(l, 2,- 1) y B(3, 6, 9), hallar las coor denadas del punto C que cumple
larelacion de partida.

Ejercicio 3. (Puntuacién maxima: 3 puntos)

Se consideran lasfunciones f (x) = x%- 2x+3, g(x)=ax®>+b

a) (1punto) Calcular ay b paraquelasgraficasdef y g sean tangentesen e punto
de abscisax = 2.

b) (1 punto) Paralosvaloresdeay b calculados en € apartado anterior, dibujar las
graficas de ambas funcionesy hallar la ecuacién de la recta tangente comun.

¢) (1 punto) Paralos mismosvaloresdeay b, hallar € arealimitada por las gréaficas
delasfuncionesy €l gevertical.

Ejercicio 4. (Puntuacién maxima: 3 puntos)
Sea €l siguiente sistema de ecuaciones lineales:
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ax+y+4z=1y
- X+ay- 2221{',
y+z:aL
a) (1 punto) Discutir e sistema seguin los valores del pardmetro a.

b) (1 punto) Resolver e sistema paraa= 2.
¢) (1 punto) Resolver el sistema paraa= 1.

OPCION A
1
S P(X, y) esuno delos puntos ddl lugar, se cumple:

[d(P, (0,0))*+ [d(P, (L, D)I*=9 P x*+y?+(x-D)*+(y-1)?=9 b
xX2+y?-x-y=7/2 b (?(%9 +(a§/19 =22

Es una circunferencia con centro en (1/2, 1/2) y radio 2.

Su&eaes A=prr=4p

2.
a DeCB=-3CA b BC =-3AC.
Sudtituyendo en laiguadad AC = AB+BC , Setiene:

AC=AB+BC b AC=AB-3AC b 4AC=AB b AC:%AB

b) AB=(3,6,9) - (1,2 -1) =(2 4, 10)
S 0=(0, 0, 0), entonces:

oC = OA +% AB= (L2, - 1)+ (12, 1,5/2) = (32, 3, 312)

Las coordenadas del punto C son (3/2, 3, 3/2).
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3.
a) Debe cumplirse que: fQ=02 vy f' (=92
f(2) =3; 92 =4a+b P 3=4a+b
f'x)=2x- 2, g(X)=2ax b 2=4a b a=1/2 ® b=1

X2
Por tanto, g(x) = - +1

b) Las gréficas son las Sguientes.

B
b
4

7

/

Laecuacion de latangente comun es.

y- (2= (2)(x-2) P y=2x-1 (eslarectatrazadaen lafigura)
c) El &eaeslazonasombreada, quevae:
A= ‘z(xz- ox+3- Lx2- 1)dx = \2(1)(2 - 2x+ 2)dx =
Q 2 Q%

2
:éﬁ—xs-xz+zx: :§:ﬂ
eb 6 3

4.

a) SeaA lamatriz de coeficientesy M lamatriz ampliada. El sstema tendra solucion cuando

r(A) =r(M).
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El determinante de A, |A = a® +2a- 3=(a- 1)(a+3)
Con esto:

S atlyat -3 r(A)=3=r(M),y d sstema sera compatible determinado.

@ 1 4|19
S a=1setiene A=¢-1 1 -2|1+=M.
€0 1 1|1,

Como C2 = C4, r(A) = r(M) = 2. El Sstema sera competible indeterminado.

@3 1 4|18
Sa=-3, A=¢-1 -3 -2| 1+=M
€0 1 1 |-3;
-3 1 1
Como |My|=|-1 -3 1|=-28!0,drangodeM es3y d sstemaserdincompatible.
0O 1 -3

b) Paraa = 2 setiene

2x+y+4z=1
- X+2y- 22=1;'/
y+z=2}

El sstema tiene solucion Unica, que caculamos por Cramer.

4
-2
1| 4-5-12 -13

|A 5 5
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|02 1] 10-7_3
y A 5 5
2 1 1
-1 2 1
0 1 2 6+1

zZ= =

A 5

c) Paraa=1d dg¢emaesequivdentea

iXx+y+4z=1
|

i oy+z=1

P x=-3
cuyasolucion es. :'yzl-t
{ z=t
|
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